
1 Redakcja Epmona oglasza nieustajacy konkurs na temat:
"Matematyka z przymruzeniem oka". Prosimy o nadsylanie
nam dowcipów matematycznych, zart6w, rysunków, anegdot,
wypowied~i o matematykach itp. Szcze'gólnie ruile widziane
sa autentyczne cytaty z wykladów, referatów czy lekcji
matematyki, zwlaszcza ilustrowane. Najciekawsze bedziemy
publikowac. P widujemy nagrody.
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(6) Kazdy okrag o promieniu 1 jest przeksztalcany
izometrycznie na okrag o promieniu 1.(jesli nie,
to.znajdziemy na okregu o(P,1) d1l!apunkty A i E,
których odleglosc sie zwiekszy; ich obrazy leza na okregu
jednostkowym o srodku J(P). Zwiekszac sie bedzie takze
odleglosc obrazów punktów na prostych PAi PE odleglych

od P o te sama liczbe calkowitq (korzystamy z(4)), co, dla

punktów odpowiednio dalekich od !.:.,'przeczy wlasnosci (5)).

(4) Wierzcholki "nieskonczonej siatki" utworzonej
przez trójkaty równoboczne o boku 1 przechodza na
wierzcholki takiej samej siatki (co wynika bezposrednio
z (2)). W szczególnosci - na dowolnej prostej, punkty
odlegle o liczbe calkowita po przeksztalceniu leza tez na
jednej prostej, w tej samej odleglosci.

(5) Jesli IABI ~ n, to IJ(A)f(B)1 ~ n + 1 (wystarczy
skonstruowac n+ 2 odpowiednich punktów odleglych o jeden).

Z punktu (6) latwo juz wynika, zef jest izometria.

Na zakonczenie zauwazmy, ze z powyzszego twierdzenia
blyskawicznie mozna otrzymac rozwiazanie zadania 9
biezacej Olimpiady M-atematycznej.

o problemie izometrii
Wsród problemów matematycznych wyrózniaja sie takie,
które maja elementarne sformulowania, ale na rozwiazania
wcale nie jest latwo wpa.sc. Jednym znajladniejszych
przykladów jest problem izometrii, bez trudu zrozumialy
przez licealiste.

Rozwazmy przeksztalcenie plaszczyzny o nastepujacej
wlasnosci:

(*) Jesli odleglosc dwóch punktów jest równa jeden,
to odleglosc ich obrazów tez wynosi jeden.

Czy takie przeksztalcenie musi byc izometria? ,

Problem kusi prostota swej postaci, rozwiazanie jednak
wcale sie od,razu nie nasuwa ... RedakcjiEpsilona
znanych jest wielu matematyków, którzy bezskutecznie
próbowali zadanie pokonac. W literaturze istnieje kilka
(niezaleznych) opublikowanych dowodów; najstarszy
sposród nam znanych pochodzi z 1953 roku (praca
Beckmana i Quarlesa wProceedings ol the A merican
Mathematical Society).

- Ponizej przedstawiamy idee najprostszego chyba
rozumowania. Problem, postawiony w Kole Matematyków-
Studentów UJ przez Edwarda Kanie, rozwiazal

- w 1980 r. Slawomir Kolodziej (wówczas student I roku) .
Oto schemat jego dowodu. Odleglosc (euklidesowa)
punktów A i B oznaczamy przez IABI, badana funkcje
o wlasnosci (*) przez I, okrag o srodku P i promieniu r
przez o(P, T) .

(1) Wierzcholki trójkata równobocznego o boku 1
przechodza w wierzcholki trójkata równobocznego
o boku 1.

(2) Jesli IABI = y3, to If(A)f(B)1 wynosi O lub Y3
(wystarczy skonstruowac odpowiedni rombI~skorzystac z(1)).

(3) Jesli IABI = y3, to If(A)f(B)1 = y3 (wezmy okrag

o(A, ,;3), oraz punkty Ei C lezace na Iym okregu, odlegle
o 1. Z (2) oraz (*) wynika, ze J(B) iJ(C) musza lezec na

okregu o(J(A), ,;3)).
W numerze 2Er_ilona opowiemy o izometriach troche wiecej.

Kacik olimpijczyka Galeria Jednego Cytatu
Tym, którzy maja klopoty z rozwiazywaniem zadan
olimpijskich, a takze innym, którym nie zawsze udaje
sie przeprowadzic dowody twierdzen, polecamy kilka
niestandardowych metod dowodzenia (wiekszosc z nich pochodzi
z archiwum Instytutu Matematyki Najwspólczesniejszej,
o którym przy innej okazji)
- dowód przez kalendarz(to bylo w zes:zlym roku),

- dowód cybernetyczny (to automatycznie wynikaz ... ),
- dowód przez oglad(jak latwo widac), -

- dowód przez autorytet (jak napisano w Delcie),

- dowód iluzjonistyczny (zrobimy teraz maja, sztuczke),·
- dowód przez sztuciec(a nuz wyj'dzie)
i najbardziej efektywny
- dowód przez zalozenie tezy_

"Rzad nie moze podskoczyc"

(z wykladu o rozmaitotl"ciach rózniczkowych dla studentów
matematyki)
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