
12/96

(69)

Wydawac EPSILONA zaczelismy ponad piec lat temu

(jak ten czas leci ... ). W drugim roku epsilonowania,

w grudniu, zaproponowalismy Czytelnikom konkurs

- zestaw zadan swiatecznych i odtad co rok

umieszczalismy w numerach grudniowych jakies

lamiglówki. Wsród odpowiedzi, które wplynely na

nasz pierwszy konkurs, byla tylko jedna w pelni

poprawna - jej autorem byl Waldemar Pompe,

wówczas uczen liceum, dzis staly wspólpracownik

Delty. I wlasnie on przyslal nam niedawno zestaw

zadan z propozycja przedstawienia ich w kolejnym

konkursie swiatecznym. Zadania nam sie bardzo

spodobaly - a zatem tym razem z okazji Swiat Bozego

N arodzenia nie epsilonowe, ale

Waldkowe zadania na Swieta

1. Szesc sposród osmiu wierzcholków równolegloscianu

lezy na jednej sferze. Czy równolegloscian ten musi

byc prostopadloscianem?

2. Na bokach AD i BC równolegloboku ABCD tak

obrano punkty J{ i L, ze AJ{ = LC. Niech P bedzie

dowolnym punktem lezacym na boku C D. Prosta J{ L

przecina proste AP i BP odpowiednio w punktach M

i N. Wykazac, ze

pole 6AJ{ M + pole 6B LN = pole 6P M N.

3. Wewnatrz trójkata równobocznego ABC obrano

(w sposób dowolny) punkt P. Niech D, E, F beda

rzutami prostokatnymi punktu P odpowiednio na

boki BC, CA, AB. Udowodnic, ze suma pól trójkatów

PAF, PBD, PCE nie zalezy od wyboru punktu P.

4. Niech n > 2 bedzie liczba naturalna. Czy istnieja

licz by calkowi te x, y, z, wszystkie rózne od zera,

spelniajace równanie:

(x2n + y2n + z2n)2 = 2(x4n + y4n +z4n)?

5. Czy istnieja takie liczby naturalne 1 < k < l < n,
ze liczby G) i (7) sa wzglednie pierwsze?

Tych, którym uda sie rozwiazac choc czesc tych zadan

(niekoniecznie wszystkie), zachecamy do przyslania

nam, do EPSIL ONA , rozwiazan.

Termin: 31 stycznia 1997 r.

A teraz jeszcze cos dodatkowego, od nas

Kazdy, kto slyszal cokolwiek o rachunku

prawdopodobienstwa, wie, ze przy rzucie moneta

prawdopodobienstwo wyrzucenia orla wynosi ~. Ale

bledem jest wnioskowanie z tego, ze jezeli dwa razy

rzucimy moneta, to orzel wypadnie dokladnie razi

Natomiast z twierdzen rachunku prawdopodobienstwa

wynika w szczególnosci, ze jezeli bedziemy rzucac

moneta wiele razy, to iloraz liczby uzyskanych orlów

przez liczbe wszystkich rzutów bedzie dazyl do l.

Osobie zbytnio ufnej w sile rachunku

prawdopodobienstwa proponujemy nastepujaca

zagadke:

Pan Heliodor jest zapalonym szachista, nie wyobraza

sobie wieczora bez partyjki szachów. Ma dwie

przyjaciólki, z którymi bardzo lubi grac: panne

Chwalislawe i panne Dzierzyslawe.

Tak sie sklada, ze kolo domu, w którym mieszka

pan Heliodor, jest przystanek tramwajowy,

na którym staja dwa tramwaje: linii 1 i linii 7. Panna

Chwalislawa mieszka blisko koncowego przystanku

,jedynki" , a panna Dzierzyslawa kolD koncowego

przystanku "siódemki". Tramwaje jezdza regularnie,

z taka sama czestotliwoscia.

Kazdego dnia wieczorem, ale o blizej niesprecyzowanej

porze - losowo, o róznych godzinach, pan Heliodor

wychodzi z domu. Staje na przystanku i wsiada do

pierwszego tramwaju - jesli jest nia ,jedynka", jedzie

do panny Chwalislawy, jesli "siódemka" - do panny

Dzierzyslawy, by zagrac codzienna partyjke.

Wydawac by sie moglo, ze po pewnym czasie sytuacja

ustabilizuje sie i liczby wizyt u obu partnerek beda

mniej wiecej równe ...

Otóz nie! Gdy po roku pan Heliodor dokonal

obliczen, okazalo sie, ze u panny Dzierzyslawy bywal

mniej wiecej dziewiec razy (!) czesciej niz u panny

Chwalislawy; srednio odwiedzal panne Chwalislawe

trzy razy miesiecznie, bynajmniej nie starajac sie

panny Dzierzyslawy faworyzowac ...

Czy oznacza to, ze rachunek prawdopodobienstwa

jest calkiem do niczego? J ak wytlumaczyc dziwne

przygody pana Heliodora?

Odpowiedz na te zagadke zamiescimy w jednym

z najblizszych EPSILONÓW.

Rozwiazania Waldkowych zadan - w marcu.
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