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Zadania

Przygotował Dominik BUREK

M 1705. Punkt P le£y wewnątrz równolegşoboku ABCD, przy czym

?ABP = 2?ADP oraz ?DCP = 2?DAP.

Udowodnij, £e AB = PB = PC.
Rozwiązanie na str. 15

M 1706. Niech x, a, b, c i d będą takimi liczbami caşkowitymi, £e

(x − a)(x − b)(x − c)(x − d) − 4 = 0,

oraz a, b, c, d są parami ró£ne. Udowodnij, £e x = 1
4
(a + b + c + d).

Rozwiązanie na str. 8

M 1707. Niech n i r będą nieujemnymi liczbami caşkowitymi, takimi £e
£adna z liczb

n2 + r − k(k + 1), dla k = 1, 2, . . .

nie jest liczbą dodatnią zşo£oną lub równą −1. Udowodnij, £e liczba
4n2 + 4r + 1 jest pierwsza lub równa 1 lub 9.
Rozwiązanie na str. 12

Przygotował Andrzej MAJHOFER

F 1045. Podczas projekcji zamieniono kierunek przewijania taśmy filmowej,
i widzowie oglądali film od końca. Jak zmienişy się prędkości i przyspieszenia
w scenach obserwowanych przez widzów?
Rozwiązanie na str. 10

F 1046. W caşkowicie wypeşnionej, walcowej puszce o masie M i wysokości
H mieści się napój o masie m. Puszka stoi pionowo. Gdy jest peşna i gdy
jest pusta środek masy puszki z napojem znajduje się na wysokości H/2. Dla
pośredniego stopnia wypeşnienia środek masy jest poni£ej H/2. Przy jakiej
wysokości h napoju (mierząc od dna) środek masy znajduje się najni£ej?
Rozwiązanie na str. 9
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