Nietypowy wzoér na pole Patryk RAGAN*

*V Liceum Ogdlnoksztaltcace
im. Augusta Witkowskiego w Krakowie

NP

Czy wiedzieliscie, ze pole tréjkata prostokatnego mozna obliczy¢ ze wzoru

P = ab? Nie, nie zapomnieliSmy tutaj o dzieleniu przez 2. I nie, ani a, ani b

nie sa tu sztucznymi wielkosciami w stylu ,,dlugo$é boku podzielona przez v/2”.
Nie sa to réwniez zadne magiczne dtugodci, lecz po prostu odlegtoéci koncow
przeciwprostokatnej od punktu jej stycznosci z okregiem wpisanym. Na pierwszy
rzut oka wzor moze wydawaé si¢ podejrzanie prosty, jak sie jednak za chwile
okaze, kryje sie za nim elegancka, elementarna geometria.

Rozwazmy tréjkat prostokatny ABC o kacie prostym w wierzchotku C' i niech
a i b beda odleglosciami punktéw, odpowiednio, A i B od punktéw stycznosci
okregu wpisanego w tréjkat. Wybierzmy punkt D tak, by ACBD

byt prostokatem, ponadto przez srodek I okregu wpisanego poprowadzmy proste rownolegle do przyprostokatnych
tréjkata. Zaznaczone na rysunku pary tréjkatéw rézowych i zielonych sa przystajace (cecha kat-bok-kat). Z jednego
tréjkata rozowego, jednego zielonego i zakropkowanego pieciokata mozna ztozy¢ zaréwno prostokat KILD o polu ab,
jak i trojkat BAD, przystajacy do trojkata ABC'. Prawda, ze tadne?

Klub 44 F
[N

Czoltéwka ligi zadaniowej Klub 44 F
po uwzglednieniu ocen rozwigzan zadan
798 (WT = 2,97), 799 (WT = 3,01)

z numeru 5/2025
Jacek Konieczny Poznan 41,41
Jan Zambrzycki  Bialystok 4-37,68
Ryszard Wozniak Krakéw 34,00

Andrzej Nowogrodzki

Chocianéw 3-32,28
Pawel Perkowski Ozaréw Maz. 6—25,64
Krzysztof Zygan Lubin 22,09
Tomasz Wietecha Tarnéw 18 -20,06
Pawet Kubit Krakéw 19,62

Klub 44 M
1-44

Czotéwka ligi zadaniowej Klub 44 M
po uwzglednieniu ocen rozwiazan zadan
901 (WT = 1,33) i 902 (WT = 1,90)
z numeru 5/2025

Krzysztof Maziarz Londyn 44,20
Jerzy Cisto Wroctaw 43,28
Szymon Kitowski 41,11
Andrzej Daniluk Warszawa 40,76
Barbara Mroczek 40,24
Krzysztof Kaminski Pabianice 38,09
Mikotaj Znamierowski 37,87
Marian Lupiezowiec Gliwice 37,09
Roksana Stowik 35,92
Michal Adamaszek Kopenhaga 34,49

Stanistaw Bednarek Lodz 34,43

Pan Krzysztof Maziarz: drugie okrazenie,
czekamy na dalsze!

Zadania z ﬁZykl nr 808, 809 Termin nadsylania rozwigzan: 28 11 2026

Redaguje Elzbieta ZAWISTOWSKA

808. Pionowe naczynie zawiera dwie porcje gazu
w stanie rownowagi oddzielone od siebie i otaczajacej
przestrzeni dwoma jednakowymi cigzkimi tlokami.
W gérnej czedci naczynia znajduje sie tlen, w dolnej
hel. Na zewnatrz naczynia jest préznia, gaz nie
oddaje ciepta do otoczenia. Przewodnictwo cieplne
tloka rozdzielajacego naczynia jest bardzo male. A
Na poczatku objetoéci gazéw sa jednakowe, a odlegloéé

miedzy tlokami wynosi H. Hel jest wolno ogrzewany i jego objetos¢ roénie
dwukrotnie. Jaka bedzie odlegto$¢ miedzy tlokami po diugim czasie, gdy
osiggniety zostanie ponownie stan réwnowagi? Cieplo przekazywane do gérnej
czedci naczynia w czasie ogrzewania mozemy zaniedbac.

809. W ustalonym polozeniu obiektywu w aparacie fotograficznym glebia
ostrosci obejmuje zakres odleglosci przedmiotéw od di = 15 m do de = 30 m.
Po zmniejszeniu otworu przestony dolna granica glebi ostrosci osiagneta wartosé
d} = 10 m. Znalez¢ jej gérna granice.

Zadania z matematyki nr 911, 912
Redaguje Marcin E. KUCZMA

911. Dane sa liczby naturalne m (parzysta), n (nieparzysta); n > 3. Prostokat
o bokach dlugosci m,n, podzielony na mn pél (kwadratéw jednostkowych)
nalezy pokry¢ plytkami dwdch typéw L i N, nakrywajacymi (odpowiednio) trzy
oraz cztery pola: ptytka typu L to kwadrat 2 X 2 z usunietym jednym polem:;
plytka typu N to prostokat 3 X 2 z usunietymi dwoma przeciwlegltymi polami
naroznymi (dotykajacymi konicéw przekatnej prostokata 3 x 2). Plytki moga by¢
dowolnie obracane, ale nie moga na siebie nachodzié¢ ani wystawac¢ poza obreb
danego prostokata m x n. Wyznaczy¢ minimalna liczbe plytek typu L, jaka
moze by¢ uzyta w takim parkietazu.

912. W czworoécianie ABC' D krawedzie AB i C'D sa réwnej dlugosci, a prosta
przechodzaca przez $rodki tych krawedzi jest prostopadla do kazdej z nich.
Udowodni¢, ze dla kazdej liczby r > 0 istnieje taka sfera o promieniu r, ze dla
wszystkich punktéw P, lezacych na tej sferze, suma PA? + PB? 4+ PC? + PD?
ma jednakowa wartosc.

Zadanie 912 jest nieznacznie rozszerzong wersjq propozycji, jakq przystal pan
Mirostaw Matlega ze Skoczowa.
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